Logarithmes — Exponentielles — Primitives 1

1 Fonction exponentielle

B} Pour tous réels x et y ona: eXtY =¥ +e”.

Ovrai O faux

., X
F3 Pour tout réel x ona:e? = /ex,

Ovrai O faux

~ 2
EJ Pour tout réel x ona: (e¥)* = X",

Ovrai O faux

n Pour tout réel A, I’équation e* = A admet une
solution unique sur R.

Ovrai O faux

B Leréel

2
(2v/e3)
3e3 =7
6e—4
est égal a:
O —2el3 O —2e10 O2e13 [O2e10
3 Pour tout x € R, le réel
(e)?*
(eX)? - e
est égal a:
[] e 6x-1 [] e 6x+1 Oe % [ e—x2+4x—l
Pour tout x € R, le réel
eX-(1—-e™)
eX' — e2X
est égal a:
_ _ 1 1
e X 0 —e X O X 0 - 3

ﬂ La fonction f définie sur R par

eX —1
eXx +1

f(x) =

est bornée sur R.

Ovrai O faux

F] La tangente a la courbe représentative de la
fonction exponentielle au point d’abscisse 1 + n
passe par le point de coordonnées (#;0) pour tout
entier n.

Ovrai O faux

Bl La fonction définie sur R par

e?x -1
T =

est paire.

Ovrai O faux

FI} Dans un repére orthonormé, la courbe repré-

sentative de la fonction x — eX**6X-7 est symé-
trique par rapport a la droite d’équation x = —3.

Ovrai O faux

BF] Lafonction f définie sur R par
f(x) = (e* +e"‘)2 - (e* - e"‘)2

est constante sur R.

Ovrai O faux

BE] 1Lasolution sur R de I'équation e 2¥ —e = 0
est:

1 1
Of 0o O-3

] 1a solution sur R de 'équation e2¥~! = (eX)*
est:

1 1
0O1 O-3 O}

EE] Lensemble des solutions dans R de I'équation
2.6 +3.e¥-5=0
est:
O@ 0O{0}

01} 0O{1;-3

3 Lensemble des solutions sur R de ’équation
e¥—e-e*+e-1=0

est:
0 {0}

O 0O{1} 0O{10}
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L’ensemble des solutions sur R de I'équation

= eX

R L]

e-e

est:

O{-2;1}y O{2} O{2;-1}

BE] Lensemble des solutions réelles de I'équation
e sX = e est:

O {2kt | k € Z}
O{Rk+1)% | keZ}

Ok | keZ}

EE] Lensemble des solutions réelles de I'équation

1

in
esinx _ - _
esinx

est:
Oy OR Of{km|keZ}

EX) Pour toutréel x ona:

e X 4eX¥>2

Ovrai O faux

FIl Lensemble des solutions dans R de I'inéqua-
: e
tion exponentielle o > 1 est:

OR O (-oco53[ O]0;00) O]3;+00)

FZ] Lalimite en +oo de la fonction f définie sur
R* par f(x) = ex est:

00 O+ 0O1

FE] Lalimite en —oo de la fonction f définie sur
R par

1
1+ex

flx)=

est:
00 O1 0O +o0

FZ] Lalimite en —oo de la fonction f définie sur
R par f(x) = e?X +eX + 1 est:

O3 01 0O -

FX] Lalimite en —oo de la fonction f définie sur
Rpar f(x) =x +e * est:

O -0 O+4+00 OO

F Lalimite

) 62x+1
lim
X—+00 X
est:
02 O2 0O + o
La limite
e3x — 1
im
x—+0 X — 1
est
O3 O1 O +o0

FX] Lalimite

Iim —
x—0 /X
est:
O+ HO2 O1
La limite
ex — 1
lim
x—-0 X
est:
0o O1 02 O3
Ef) Lalimite
83—2x
lim
x—-0 3x
est:
01 O-e3 0O-0 O+

El} Lalimite

lim e - (cos(x) + sin(x))
X~ +oo

est:

00 O —oc [ONon définie.

EF Lalimite
lim ve2x +1 —e*

X+
est:
01 O —o00 [ +4+0c0 OO
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EE] Lafonction f définie sur R par

1
e x2 six=+0
f(x) = .
0 six=0
est continue en 0.
Ovrai O faux

EZA Lafonction f définie sur R par

1
X -ex our x >0
fx) = b
0 pour x <0
est continue en 0.
Ovrai O faux

E La droite d’équation y = x + 2 est asymptote
a la courbe représentative de la fonction f définie

sur R par
X

eXx +1

fx)= +2

Ovrai O faux

Ed La dérivée de la fonction f : x — e~3X est

Oe3x O —-3-e3% O —%-e’jx

Soit la fonction f définie sur R par I'expres-
sion f(x) = e%* - cos(x). La fonction dérivée de f
sur R est définie par :

0 (2 cos(x) — sin(x)) - e?X [ (sin(x) — cos(x))

[0 2e2¥ cos(x) — e2X sin(x)

m Soit la fonction f définie sur R par I'expres-
sion f(x) = e®%*, La fonction dérivée de f sur R
est définie par :

O —sin(x) - e®8X  [Je® 08X  [J sin(x) - e08X

EE) Soit la fonction f définie sur R* par f(x) =
—-X

e . L e
7 La fonction dérivée de f sur R* est définie

par:
(—x+2)-e*
3
(x+2)-e X
3

0 (x—=2)-e™*

0 =

] —

. ezﬂ vrai

EL] Soit la fonction f définie sur ]1; +o0) par

2x+3

fx) =er=

La fonction dérivée de f sur ]1;+o) est définie
par:

—4X+1ezl,\;s -5 ezlxﬁ
(1-x)2 (1-x)2

5 2x+3
-2

Al 1Lafonction f définie sur R par

1
e 2 pour x € R*
(x) =
! 0 six=0
est dérivable en 0.
Ovrai O faux

EF] Une équation de la tangente au point d’abs-
cisse 0 a la courbe représentative de la fonction f
définie sur R par f(x) = e* — e ™ est:

Oy=0 Ox=0 0Oy=2x

m Il existe un unique point de la courbe re-
présentative de la fonction f définie sur R par
f(x) = 3% ayant une tangente paralléle a la droite
d’équation y = 3x.

Ovrai O faux

23 La courbe représentative de la fonction expo-
nentielle est au-dessus de chacune de ses tangentes.

O faux

PE] Une primitive de la fonction f définie sur R
par f(x) = e X est la fonction F définie par :

I 875X 0 -5-. 8*5)( .o X

0 —

U] =
1

PrJ Lafonction f définie sur |0;+c0) par la rela-
tion f(x) = e*’ a pour primitive sur R la fonction
F définie par F(x) = i X%,

Ovrai O faux

La fonction f définie sur R par f(x) = /e*X
a pour primitive sur R la fonctionXF définie par
I'expression analytique F(x) = 2 - e2.

Ovrai O faux

Chapitre 4



Logarithmes — Exponentielles — Primitives 4

Ef] Une primitive de la fonction f définie sur R
par f(x) = x - e**+1 est la fonction F définie par:

2 2 2 2
D%-e’(“ 2. ex +1 D%-QXH

PE] Une primitive de la fonction f définie sur R

e3X 420X -1

par f(x) = o~ est la fonction F définie par :

O %92" +2x —e X [ %ez" +2x +e X

(Je?X +2x —e™X

EL] Une primitive de la fonction f définie sur

(—o0;0[ par f(x) = % . ex est la fonction F dé-
finie par :

1
D—Ee' OJ

=N

O —2e

=[ro
=

e

N —

m La fonction F définie sur R par I'expression
F(x) = (ax+Db) -e* est une primitive de la fonction
f définie par f(x) = (2x + 1) - eX lorsque le couple
de réels (a; b) est égal a:

O;3) O@2;1) O@2;-1)

2 Fonction logarithme

7] Si a et b sont des réels strictement positifs,
alors In(a) - In(b) est égal a:

O In(a-b) 0OlIn(a+b) OOn ne peutrien dire

EE] Sia et b sont des réels strictement positifs,

In(a) L
alors le nombre In(b) est égal a:
0 On ne peut rien dire O In(a) — In(b)
a
O ln<5> O In(a — b)

EZ] In(72) - In(27) est égal a:

O In(8) —In(3) 0O 3In(2) —In(3)

()

EE Le nombre In (%)2 ~In? % est égal a:

O In(45)

03 O0-1 00 O-3

E3 Le nombre e~2I"3 est égal a

8111(2)—11‘1(3)

O2Inved O

1
Uy eln(2)+In(3)

Pour tout x € R,ona: 5 - In (e3¥) = x.
Ovrai O faux

Ef] Pour tout x € R,ona:In(eX +3) = x +1n3.

Ovrai O faux

EE] Pour tout réel x > 0, 0ona:In (/x)° = 3 In(x).

Ovrai O faux

[f)] Pourtoutx €]-1;+1[,ona:

Infl1-x)(x+1)]=In(1-x) +In(x +1)

Ovrai O faux

3] Soit x et y deux réels strictement positifs. Si
log(x) +log(y) = 3 alors :

Oxy=3 Oxy=e® Oxy=103

L’équation In(x) = % a pour solution :

OJe O--L1

1 1
O NG NG O §€

[F] Léquation In(x — 1) — In(1 - 2x) a pour solu-
tion :

Df% OAucune OO0 D%

[Z] L’ensemble des solutions de I’équation loga-
rithmique In(9 — x2) = In(3 — x) est:

O{-2} 0O{3-2y O1-23[ 0O{3}

IFJ Le nombre e : est solution de I'équation lo-
garithmique 2 - lnz(x) —-3-In(x)-2=0.

Ovrai O faux

[T Quelque soit le réel A, I'équation In(x) = A
admet une unique solution sur ]0; +oo[.

Ovrai O faux

Pour tout réel x > 0 on a: In(x) > 0.

Ovrai O faux

Chapitre 4



Logarithmes — Exponentielles — Primitives 5

[ Pour tout réel x > 0, on a la relation

ln(l)>1 = x<el
X

Ovrai O faux

] Lensemble des solutions de I'inéquation loga-

rithmique In(x?) > 0 est :
OR* O ]1; +00)
O]-1;+1[-{0} O (—00; =1[U]1;+00)

Pour tout réel x € 10;1[,ona:In (1-In(x)) >
0.

Ovrai O faux

L’ensemble des solutions de 'inéquation loga-

rithmique In(x? — x) <In(x — 1) est:

O11;4c0) OR O[l;400) OO

L’ensemble des solutions de I'inéquation loga-

rithmique In (In(x)) > 0 est :

010;+0) O11;+00) O1l;e[ O Je;+o0)

Pour tout réel x > 0, on a: In(x) < /x.

Ovrai O faux

La fonction f : x — In(1 — x?) est définie
sur

010;4+0) O]-1;+1[ O (=00;=1[U]1;+00)

La fonction f : x — In (1 —In(x)) est définie
sur :

OJ0;+1[ O]Jl;4+00) O]0;el O e;+o)

La fonction f : x — In(In(x)) est définie
sur :

0 10;+0) O11;+00) O Je;+o0)

La fonction f : x — In 3=% est définie sur :
O1-3;+3[
O (=005 =3[

0 13; +00)
O (—o00; =3[ U 13; +0)

La fonction f : x — In(sin(x)) est définie

sur R.
Ovrai O faux

La fonction f : x — In (e?*~! - 2) est définie
sur :

D]%;+oo) O ] 1+n@

L2 4 oo)

0135 +) :

E) Soit la fonction f : x — /1 — 2x + x2. Quel

est 'ensemble de définition de la fonction Ino f?

OR O]l;+0) OR-{1} 0]0;+00)

EIl  Quelque soit le réel M, il existe x € ]0; +o0)
tel que In(x) > M.

Ovrai O faux

EH Llalimite

. In(2x +1)
lim —=
x—0 X

O3 02 O1 00

EE] Lalimite en 0 de la fonction f : x — x-In /X
est:

00 OF O-c0 O+oo

EZ Lalimite en +o de la fonction f définie par
f ix— x3—3In(x) est:

O -0 O+ OO0 O1

FE  Lalimite
lim In(1 + 2x)
x—07* \/f
est

O+ 0O2 0O1 OO

EH Lalimite

Iim x +In(x +1) — In(x)
X—+o0

est:

O 4+ HO1 O -0 OO
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Ef Lalimite

1
lim n(x)
x-11-—x
est:
OO0 O -1 0O +o [ONon définie
La limite
1 _
lim 711()() 1
x—-e XxX-—e

est:
00 Of O1 Oe

EE] La courbe représentative de la fonction f :
X — X+ % admet pour asymptote la droite

d’équation :

Oy=x HOy=0 Oy=x+1 Ox=0

Ef] La courbe représentative de la fonction f :
x — In(1 + e *) admet pour asymptote au voisi-
nage de —oo la droite d’équation :

Oy=x Oy=0 Oy=-x [05OAucune

EIl Soit la fonction définie sur R par

Flx) = 7111(1;"2) pour x = 0
0 pour x =0

La fonction f est continue en 0.

Ovrai O faux

m Soit la fonction f définie sur | — 1;+1[ par
f :x — In(1 — x2). Pour tout x €] — 1;+1[, le
nombre dérivé de f en x est égal a:

2x 2x —2x 1

| O O - O
x2 -1 1 - x? 1—x2 1 - x?

m Soit la fonction définie sur R par I'expression
f(x) = In(1 + e ™). Pour tout x € R, le nombre
dérivé de f en x est égal a:
e X -1
1+ex 1+ex

—e* 1
1+ex 1+ex

EZA Soit la fonction f définie sur ]0;7[ par
f(x) = In(sinx). Pour tout x € ]0; [, le nombre
dérivé de f en x est égal a:

1 COS X

CoS X
. O tanx 0O — -
sin x sin x

sin x

EE| Soit la fonction définie sur ]0; +) par 'ex-
pression analytique f(x) = e, Pour tout réel
x>0, f'(x) est égal a:

Oln(x) Oex 01 [Oen®

EJ La tangente au point d’abscisse e a la courbe
représentative de la fonction logarithme népérien a
pour équation

Dy=éx Dy=é-(x7e)+1 Dy=%-x+1

L’approximation affine pour x proche de 0 de
la fonction f : x — In(1 + x) est:

Ol+x Ox Ozx

La fonction F définie sur (—oo; —1[ par l'ex-
pression F(x) = In(—1 — x) est une primitive sur
cet intervalle de la fonction f définie par :

1

1
O = ——
flx 1+x

m La fonction F définie sur ]0; + o) par I'expres-
sion F(x) = x - (In(x) — 1) est une primitive sur
cet intervalle de la fonction f dont I’expression
analytique est :

O Inx D% O In(x) -2

BLI)  Soit la fonction f définie sur I'intervalle I =

(—o0; 3[ par f(x) = . Une primitive F de f

sur I est définie par :
O % -In (x — %)
O -3 -In(3 - 2x)

2x —3

03 -1In(3 - 2x)

. , x e
BLIR  Soit la fonction f : x — T~ 52 définie sur

I =] —1;+1[; une primitive F de f sur I est définie
par

O In(1 — x?)
O % ‘In(x?-1)

O In(x? — 1)
o - % [In(1 —x) +In(x +1)]

Considérons la fonction f définie sur I =

o _ Cosx
10; +5 [ par f(x) Sinx

sur I est alors définie par :

. Une primitive de F de f

0 —In =t

sin x

O In(sin(x)) O —In(sinx)

Chapitre 4
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BLE} Considérons la fonction f définie sur

11;+00) par f(x) = . Une primitive F de
’ X -Inx
f sur I est définie par :

Olnlln(x)] OIn(ln(x)) O In(x-In(x))

3 Le corrigé

1°b 2°a 3°Db 4°b 5°d

6° a 7° b,d 8° a 9° a 10° b
11°a 12°a 13° ¢ 14° b 15° b
16° a 17° ¢ 18° a 19° ¢ 20° a
21°d 22° ¢ 23°a 24° b 25° b
26° ¢ 27° ¢ 28° a 29° ¢ 30° ¢
31°a 32°d 33° a 34° b 35°a
36° b 37° a,c 38°a 39° ¢ 40° ¢
41° a 42° ¢ 43° a 44° a 45° ¢
46° b 47° a 48° a 49° b 50° a
51° ¢ 52° ¢ 53°a 54° a,b,d 55°d
56° a,c 57° a 58° b 59° a 60° a
61°c 62° b 63° b 64° a 65° a
66° a 67° b 68° a 69° d 70° a
71° d 72° d 73° a 74° b 75° ¢
76° b 77° a 78° b 79° ¢ 80° ¢
81°a 82° b 83°a 84° b 85°d
86° a 87° b 88° b 89° a,d 90° ¢
91° a 92° a,c 93° b,c 94° ¢ 95° ¢
96° a,b 97° b 98° b 99° a 100° b

101° d 102° a 103° a,b
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